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 
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6 9 7 . 3 0 0 . 8 8 . 8 8  

2 / 1 2 / 2 0 2 5  

Κώστας   Γλυκός 

ΕΠΑΛ                                                  

Κεφάλαιο  1   

747 ασκήσεις  σε  92 σελίδες 
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Να βρεις τα πεδία ορισμού των συναρτήσεων   :  

1. ( ) 9f x x   

2. ( )
3

x
f x

x



 

3. 
3

( )
6

x
f x

x





 

4. 
2

2 6
( )

16

x
f x

x





 

5. ( ) 9 4f x x x     

6. 
2

( )
2 6

x
f x

x





 

7. 

3 1
( )

1 2

x
f x

x




 
 

8. ( ) 3f x x   

Να βρεις τα πεδία ορισμού    

9. 
3( ) 2f x x x   

10. ( ) 1g x x    

11. 
2( ) 2h x x x    

12. 
2

2012
( )

2
f x

x x



  

13. 
3( ) 1g x x    

14. ( ) 2h x x x     

15. 
2( )f x x x   

16. 
1

( )
2

x
f x

x





  

17. 

2013

2
( )

1

x
f x

x



 

Να βρεις τα πεδία ορισμού  

18. 
3( ) 2f x x x    

19. 
2( ) 4g x x    

20. 
2( ) 9f x x    

21. 
2( ) 1f x x    

Τα πάντα για παραγώγους 

(ΕΠΑΛ) 

 

)) 

 

Πεδίο  ορισμού : 

( )
( ) ( ) 0

( )

h x
f x g x

g x
    

( ) ( ) ( ) 0f x g x g x    

Πεδία Ορισμού 
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22. ( ) 3 5f x x x      

23. 
3( )g x x x    

24. 
2

2012
( )

16
f x

x



  

25. 
2( )g x x x    

26. 
2( ) 6 2f x x x    

27. 
1

( )
5

x
g x

x





  

28. 

2019

2
( )

9

x
h x

x



 

29. Να βρεις πεδίο ορισμού των συναρτήσεων :  

30.  
3

5

x
f x

x



  

31.   3

1

3 2
f x

x x


 
  

32.  
  

1

2 1 5
f x

x x


 
  

33.   2 4f x x    

34.   2 3 2f x x x     

35.   21f x x    

36.  
2

1

x
f x

x





  

37.  
1

8 4
1

f x x
x

  


  

38.   2 3
4

2 6
f x x

x
  


  

39.  
24

5

x
f x

x





  

40.   2 2f x x x     
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41.  

 
42.  

43. 

 
44.  

45. 
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46.  

 
47.  

48.  

 
49.  
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50.  

 
51.  

52.  

 
53.  

 
54.  
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55.  

 
56.  

 
57.  

 
 

58.  

 
59.  

 
60.  
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61.  

 
62.  

 
63.  
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64.  

 
65.  

 
66.  
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67.  

 
 

 

 

 

 

 

 

 

Να βρεις το πρόσημο : 

68.    2 2P x x x   

69.    2 16P x x x   

70.      3 2 1P x x x x    

71.     4 23 3P x x x x    

72.       
2

1 2 3P x x x x     

73.    
3

24 2P x x x x    

74.      
2 53 2 1P x x x x    

75.  
 2

1

x x
P x

x





 

76.  
 

 

3

2

1

3

x x
P x

x x





 

77.  
1

1P x
x

   

 

 

Πρόσημο τριωνύμου: 

2ax bx c   

Βρίσκεις ρίζες(αν υπάρχουν) και τις 

βάζεις στον πίνακα τιμών . Ξεκίνα από 

δεξιά με το πρόσημο της μεγαλύτερης 

δύναμης και κάθε φορά που περνάς 

από ρίζα αλλάζεις πρόσημο . 

Το νου σου : Αν Δ=0 , θα έχω διπλή 

ρίζα , άρα δε θα έχω εναλλαγή 

προσήμου .  

 

Πρόσημο συναρτήσεων 
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Να λυθούν οι ανισώσεις  γινομένου και πηλίκου : 

78.   2 3 4 7 0x x x     

79.   236 4 4 0x x    

80.  25 2 3 0x x x     

81.   2 24 4 1 3 0x x x      

82.   2 22 3 7 4 0x x x x     

83.    
2 23 9 0x x    

84.    2 25 3 16 0x x x     

85.    2 23 9 3 0x x x x     

86.   2 3 23 2 0x x x x x     

87. 0
1

x

x



 

88. 0
3

x

x





 

89. 
4

0
7

x

x





 

90. 
4

0
3

x

x





 

91. 
2

3 0
x

   

92. 
2

1 0
1x

  


 

93. 
5

3 0
x
   

94. 
2

1 0
3 x


 


 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Ανίσωση  
 

 
0

P x

Q x
  

τότε λύνεις την ανίσωση : 

    0P x Q x   
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Συνδυαστικά συναρτήσεων : 

95. Δίνεται συνάρτηση 
2( ) 3f x x x   υπολόγισε :  

      0 , 1 , 1f f f     

      , 2 , 1f x f x f x   

   f f x  

96. Δίνεται συνάρτηση 
2( ) 3f x x x  , να λύσεις τις εξισώσεις : 

   2f x    

    3f x f  

    1f x f x   

     0f f x f  

97. Δίνεται συνάρτηση  3( ) 1, 1,0, ,1f x x x x      βρεις σύνολο τιμών  

98. Δίνεται συνάρτηση  

2

2

2 6
( ) ,

2 1

ax ax
f x a

x x

 
 

 
, η οποία τέμνει τον οριζόντιο άξονα στο σημείο με 

τετμημένη 3 , να βρεις : 

 Πεδίο ορισμού 

 Την τιμή του α 

 Να αποδείξεις ότι  
 

2

8
( ) 2

1
f x

x
 


 

99. Δίνεται η συνάρτηση  ( )
1

ax b
f x

x





, η οποία διέρχεται από τα σημεία :    2,5 , 4,3A B   

 Να βρεις πεδίο ορισμού 

 Να βρεις τα α,β 

 Να βρεις που τέμνει άξονες 

 Να δείξεις ότι  
3

( ) 2
1

f x
x

 


 

100. Δίνεται συνάρτηση ( ) 7 2 2f x x x    , να βρεις : 

 Πεδίο ορισμού 

    1 , 3f f  

 Να λύσεις    7 2f x x   

101. Δίνεται συνάρτηση  ( ) 3f x a x x   , η οποία τέμνει τον κατακόρυφο άξονα σε σημείο με τεταγμένη 2 , 

να βρεις : 

 Την τιμή του α 

Θέματα συναρτήσεων 
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 Πεδίο ορισμού 

102. Δίνεται συνάρτηση 
2( ) 16f x x    , να βρεις : 

 Πεδίο ορισμού 

    1 , 3f f  

 Να λύσεις    7f x   

103. Δίνεται συνάρτηση  
2 1, 2

( )
3, 2

ax x
f x

bx x

 
 

 
όπου     1 2 5f f  , να βρεις : 

 α,β 

    3 , 3f f   

  2 2f x   

104. Αν   3 23 6f x x x   , να υπολογίσεις :      0 , 2 , 2f f f   

105. Αν     2 3f t t t   , να υπολογίσεις : 

      0 , 2 , 2f f f   

  να βρεις πότε   0f t   

106. Αν  
2

2
f x x  , να υπολογίσεις :  0 , ,

4 2
f f f

    
   
   

 

107. Δίνονται οι συναρτήσεις :    2 23 , 9f x x x g x x    , να βρεις τύπο και πεδίο ορισμού των 

συναρτήσεων :              
 

 
, ,

f x
h x f x g x m x f x g x k x

g x
     

108. Δίνονται οι συναρτήσεις :    3, 3f x x g x x    , να βρεις τύπο και πεδίο ορισμού των 

συναρτήσεων :              
 

 
, ,

f x
h x f x g x m x f x g x k x

g x
     

109. Να βρεις τα σημεία τομής με τους άξονες των συναρτήσεων : 

     2 1
2 1, 4 4,

2

x
f x x g x x x h x

x


      


 

110. Δίνονται οι συναρτήσεις        
2 3 3

, , 2 2 ;
3 3

x a x a
f x g x f g a

x x

 
      

 
 

111. Δίνονται οι συναρτήσεις        3 22 , , 3 3 24 ;f x a x g x a x f g a         

112. Δίνονται οι συναρτήσεις      2 6, 2 3, 2, 8 ff x x ax a g x x A C         

 να βρεις το α 

 που τέμνει η fC τους άξονες  

 που τέμνονται ,f gC C  
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113. Δίνονται οι συναρτήσεις        2 1, 2 1, 1 1f x ax x g x x f g       

 να βρεις το α  

 που τέμνονται ,f gC C  

114. Δίνεται    2 4, 1,7 ff x x ax A C    , να βρεις πότε η γραφική παράσταση της συνάρτησης βρίσκεται 

κάτω από τον οριζόντιο άξονα 

115. Δίνονται οι συναρτήσεις :          2 23, 2 2 2, 2, 5 , 1 1 , ;ff x ax bx g x x A C f g a b            

116. Δίνεται    
5

, 4,7
1

f

ax
f x A C

x


 


 

 να βρεις πεδίο ορισμού 

 το α  

 πότε η συνάρτηση βρίσκεται πάνω από τον οριζόντιο άξονα 

117. Δίνεται  
2 9, 2

4 2 , 2

x x
f x

x x

  
 

 

  

 να βρεις :      1 , 2 , 3f f f   

 που τέμνει η συνάρτηση τους άξονες 

118. Δίνεται      
2

3 1
, 1

, 2 1 , 0 ;1

8, 1

x
x

f x f f a ax

a x


 

      
   

 

 

119.  

 
120.  
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135.  

 

 

 

1. Να δοθεί ορισμός συνάρτησης : Έστω Α υποσύνολο του . Η διαδικασία που αντιστοιχεί κάθε στοιχείο του Α 

σε ένα μόνο πραγματικό αριθμό y , Α: πεδίο ορισμού  , y:τιμή της  f στο x 

2. Ορισμός γραφικής παράστασης : Το σύνολο Μ(x,y) όπου y=f(x) , f η συνάρτηση με πεδίο ορισμού Α  

3. Πράξεις συναρτήσεων :  
 

( ) ( )
x

f g f x g x     ,   
 

( ) ( )
x

f g f x g x     ,   
 

( ) ( )
x

fg f x g x   ,  

 
( )

( )

f f x
x

g g x

 
 

 
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136.  

 
137.  

 

138. Να υπολογίσεις τα όρια :    
21

1
lim

2 7 5x

x

x x



 
  

1

3
  

139. 

2

1

2 16 14
lim

1x

x x

x

 


 

12  

140. 

2

2

3 6
lim

2x

x x

x




 

6  

141.  
23

3
lim

8 15x

x

x x



 
 

1

2
  

142. Να υπολογίσεις τα όρια :  
3 2

1

5 5
lim

1x

x x x

x

  


  

8  

143. 
1

5 5
lim

1x

x

x




 

5

2 5
 

Σε όριο Α.Μ. 
0

0
  έχεις 3 επιλογές 

 Hornerσε αριθμητή- παρονομαστή 

 Συζυγή παράσταση σε άρρητες μορφές 

 De’l Hospital 

Σε ριζικά με το ίδιο υπόριζο διαφορετικών 

τάξεων βρίσκεις το ΕΚΠ των τάξεων και θέτεις 

( )f x y   

Αν δίνεται όριο ποσότητας που περιέχει την f(x) 

και ζητείται το lim ( )f x τότε ΘΕΤΩ βοηθητική 

συνάρτηση g(x). 

Όριο που περιέχει απόλυτο : σε περίπτωση Α.Μ. 

κάνε το πινακάκι για το απόλυτο ώστε να δεις το 

πρόσημό του .Στην χειρότερη περίπτωση μπορεί 
να χρειαστείς πλευρικά όρια 

Κριτήριο παρεμβολής : Αν για τη συνάρτηση 

fισχύει ... ( ) ...f x  τότε οποιοδήποτε όριο το 

δουλεύεις κατασκευαστικά . 

 

Όρια  
0

0
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144. 
20

4 2
lim
x

x

x x

 


  

1

4
 

145. 
2

2 2
lim

2x

x

x

 


 

1

4
 

146. 
216

4
lim

16x

x

x x




 

1

64
 

147.  
23

1 2
lim

9x

x

x

 


 

1

24
 

148. Να υπολογίσεις τα όρια : 
3

2

8
lim

2x

x

x




 

12  

149.  
2

32

2
lim

4x

x x

x x




 

1

4
 

150. 

2

21

3 4
lim

1x

x x

x

 


 

7

2
 

151.  
2

2

4
lim

2x

x

x




 

4  

152. 
0

1 1
lim
x

x

x

 
 

1

2
 

153.  
3

3 21

1
lim

1x

x

x x x



  
 

3

2
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154. 
0

1 1
lim
x

x x

x

  
 

1 

155.  
4 2

3 21

2 1
lim

3 6 2x

x x

x x x

 

  
 

0  

156. 
0

4 2
lim
x

x

x

 
 

1

4
 

157.   
27

2 3
lim

49x

x

x

 


 

1

56
  

158. 
4

3 5
lim

1 5x

x

x

 

 
 

1

3
  

159. Να υπολογίσεις τα όρια :  
3

15 5
lim

2 6x

x

x




 

5

2
  

160.  
2

21

2

2 1
lim

8 2x

x x

x

 


 

3

4
 

161. 

2

2

12 3
lim

4 8x

x

x




  

3  

162. 
0

1 1
lim
h

h

h

 
 

1

2
 

163.  
5

5
lim

5x

x

x




 

1

2 5
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164. 

2

2 40

2
lim

5 4x

x

x x 
  

2

5
 

165. 

2

21

5
lim

1x

x

x 
 

5

2
 

166.  
2

2

4
lim

3 6x

x

x




 

4

3
  

167. 

2

2

2 8
lim

2x

x

x




 

8  

168. Να υπολογίσεις τα όρια :  
21

1
lim

2 7 5x

x

x x



 
 

1

3
 

169. 

3

21

1
lim

2 7 9x

x

x x



 
 

3

11
 

170.  
2

2

2 8
lim

2 4x

x

x




 

4  

171. 

3

21

1
lim

16 7 9x

x

x x



 
 

3

25
  

172.  
2

2

2 8
lim

2 4x

x

x




 

4  

173. 

2

20

3
lim

8x

x x

x x




  

3

8
 

174. 

2

20

3 8
lim

2x

x x

x x




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175. 

2

21

3 3
lim

2 2x

x x

x x


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3

2
 

176.  
2

21

3 3
lim

8 8x

x x

x


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3

8
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 :3, :1, : 3, : 1       

 

188. 
25

4 3
lim

5x

x

x x

 


 

1

50
 

189.  
2

3 3 3
lim

2x

x

x

 


 

1

2
 

190. 
21

1 2
lim
x

x

x x

 


 

1

2 2
 

191.  
2

1 3
lim

2x

x

x

 


 

1

2 3
 

192. 
20

9 3
lim

3x

x

x x

 


  

1

13
 

193. 

2

5

5
lim

4 3x

x x

x



 
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194. 
2

2
lim

3 3 3x

x

x



 
 

2  

 

195.  
2

7 3
lim

2x

x

x

 


 

1

6
 

196. 

2

0

3
lim

9 3x

x x

x



 
  

18  

197. 
2

2
lim

7 3x

x

x



 
 

6  

198. 
0

lim
1 1x

x

x  
 

2  

199.  
0

lim
1 1x

x

x x   
 

1 

200.  

 

 :8, : 8, :9, : 8       
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21
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7 8x

x

x x



 
  

1

3
 

210. 
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lim

2 16x
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220. Αν 

2 2 8
, 4

( ) 4

6, 4

x x
x

f x x

x

  


 
 

, να βρεις το όριο της συνάρτησης στο 3 και στο 4 

5,6  

221. Δίνεται  συνάρτηση  

3 2 1, 2
( )

5, 2

x x x
f x

x

   
 


, να βρεις : 

2
(1), (2), (3), lim ( )

x
f f f f x


 

0,5,22,5 
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251. Αν  
0 0 0 0 0

( ) 1( ) 1
lim ( ) 3, lim ( ) 1 lim 2 ( ) , lim ,lim

( ) ( )x x x x x

f xg x
f x g x f x x

f x g x    


      

252. Αν 
2

9 1
( ) lim ( ) ;, lim ( ) ;

1 x x

x x
f x f x f x

x  


   


 

253. Αν  2

0

(1 ) (1) (1 ) (1)
( ) (1), (1 ), , lim ;

h

f h f f h f
f x x x f f h

h h

   
      

254. Δίνεται συνάρτηση 
2( )f x x ax b    η οποία διέρχεται από τα σημεία Α(0,3) και Β(1,5) , να βρεις α,β 

2, 3a b   

255. Δίνεται συνάρτηση 2( )f x x ax b    , να βρεις τα α,β όταν 
1 0

lim ( ) 2, lim ( ) 4
x x

f x f x
 

   

3, 4a b   

256. Δίνεται συνάρτηση ( )
x a

f x
x b





, να βρεις α,β ώστε 

1
lim ( ) 3
x

f x


  και να διέρχεται από  2,5A  

7, 3a b   

257. Δίνεται η συνάρτηση 
2

2

4
( ) , , , (1, 1), 2,

1 7

x ax
f x a b A B

x bx

  
    

   
 τα σημεία από τα οποία διέρχεται . 

Να βρεις α, β. 
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4. Ορισμός συνέχειας  στο ox :   η συνάρτηση f είναι συνεχής στο ox  : lim ( ) ( )
o

o
x x

f x f x


  

5. Ποιες συναρτήσεις είναι συνεχείς : Πολυωνυμικές , τριγωνομετρικές (ημχ,συνχ),εκθετικές και λογαριθμικές   

6. Πράξη συνεχών : αν έχω δύο από τις παραπάνω συναρτήσεις συνεχείς στο ox  τότε οποιαδήποτε  πράξη τους  

, , , , , v
f

f g cf fg f f
g

 
 

 
 θα είναι συνεχής στο ox  

7. Συνέχεια σε (α,β) : όταν η συνάρτηση είναι συνεχής σε κάθε σημείο του (α,β) 

 

 

 

258. Αν 

2 2 8
, 4

( ) 4

6, 4

x x
x

f x x

x

  


 
 

, να εξετάσεις αν είναι συνεχής στο 4 

ναι 

259. Να εξετάσεις τη συνέχεια της συνάρτησης  

3 2 1, 2
( )

5, 2

x x x
f x

x

   
 


στο χ=2 και στο πεδίο ορισμού της 

ναι 

260. Να εξετάσεις αν είναι συνεχής  : 

2 3 2
, 2

( ) 2

4, 2

x x
x

f x x

x

  


 
 

 

όχι 

261. Ομοίως : 

2

2

0, 3 4
, 2

( ) , ( ) 26 9
, 3

4, 23

x x
x

f x f x xx x
x

xx

  
 

    
   

 

262.  

 

 Ναι 

 

Συνέχεια 
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263.  

 
ναι 

264.  

 
ναι 

265.  

 
όχι 

266.  

 
267.  

 
α=-2 
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268.  

 
α=0 

 

269. Δίνεται συνεχής συνάρτηση στο        2 2

2
, 4 5 6 lim ;, 2 ;

x
x f x x x f x f


         

270. Δίνεται συνεχής συνάρτηση στο        
2

, 2 2 2 lim ;, 2 ;
x

xf x f x x f x f


       

271. Με σύρμα μήκους x φτιάχνεις τετράγωνο ,να φτιάξεις τη συνάρτηση που εκφράζει το εμβαδό του 

τετραγώνου  

272. Με σύρμα μήκους x φτιάχνεις ισόπλευρο τρίγωνο ,να φτιάξεις τη συνάρτηση που εκφράζει το εμβαδό του 

τριγώνου 

273.  

 
274.  
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275.  

 
276.  
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277.  
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8. Παράγωγος της f στο χο : αν το 
0

( ) ( )
lim o o

h

f x h f x

h

 
είναι πραγματικός αριθμός  και συμβολίζεται '( )of x  

9. Ρυθμός μεταβολής της f ως προς χ στο χο : '( )of x  

 

Να υπολογίσεις τις παραγώγους των συναρτήσεων 

278.  

 
279.  

 
280.  

 
281.  

282.  

283.  

 
 

 

Παραγώγιση συναρτήσεων 
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284.  

 
285.  

286.  

 
287.  

 
288.  

289.  
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290.  

 
291.  

 
292.  

 
293.  

294.  

 
295.  
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296.  

 

297. 
3 24 3

( ) 2
3 2

f x x x x     

298. 

3 1
( )

2

x
f x


  

299.   2( ) 1 2 1f x x x    

300. 
3( ) 3f x x x x    

301. ( )f x x  

302. ( ) 2f x x x   

303. ( ) 2 3f x x    

304. ( )
3

x
f x   

305. ( )
2

x
f x

x



 

306. 

3

( )
5

x
f x

x



 

307. 
4

( )
x

f x
x


  

308. 
1

( )f x x
x

   

309.  2( ) 1f x x x   

310. 
11

( )
2

x
f x x

x


 


 

311. 
5

( )
1

x
f x

x





 

312. 
2( )f x x x  

313. 
3

2
( )f x

x
  

314. 
3

( )
2

x
f x

x





 

315. 
3

3

1
( )f x x

x
   

 1 ' 0    ' 1x    2 ' 2x x    'x x   

 2 ' 0   2 ' 2x    3 2' 3x x    'x x    

  ' 0a     'ax a    1'v vx vx     2

1
'x

x



  

  1
'

2
x

x
  

  'x xe e   
1

ln 'x
x

    2

1
'x

x



   

 

Κανόνες παραγώγισης 

  ' ' 'f g f g    

  ' ' 'f g f g f g      

2

' '
'

f f g f g

g g

    
 

 
 



 

             ΓΛΥΚΟΣ ΚΩΝ/ΝΟΣ                                                                       Συνεργάτες                                                                           

697-300.88.88                                      ΛΕΙΒΑΔΙΤΗ ΕΛΕΝΑ και ΣΚΟΥΤΕΡΗ ΣΤΕΦΑΝΙΑ 
 
 

 

41 
Εκδόσεις :  Καλό Πήξιμο   www.kglykos.gr 

 

316. ( )
1

x x
f x

x

 



 

317. ( ) 3 2f x x   

318. ( )
3

x
f x


  

319. 
3

( )f x
x

  

320. ( )
1

x
f x

x





 

321. 
2

3 1
( )

4

x
f x

x x





 

322. ( ) 1f x x x x    

323.  3( ) 2f x x x   

324.  3( ) 2f x x x x   

325.  2 3( ) 3f x x x x   

326. 

2

( )
1

x
f x

x



 

327. 
 3

2

1
( )

1

x x
f x

x





 

328. 2

2 1 3
( )f x

x xx
    

329.   2 2( ) 1 2f x x x x x    

330. 

2
3 1

( )
3

x
f x x

x


 


 

331. 
3 22 1

( ) 1
3 2

f x x x x     

332. 
4

( )
3

x
f x

x





 

333. ( )
2

x
f x

x



 

334. ( )
1

x
f x x

x
 


 

335. 
2

2

1
( )f x x

x
   

336. ( )
1

x
f x

x



 



 

             ΓΛΥΚΟΣ ΚΩΝ/ΝΟΣ                                                                       Συνεργάτες                                                                           

697-300.88.88                                      ΛΕΙΒΑΔΙΤΗ ΕΛΕΝΑ και ΣΚΟΥΤΕΡΗ ΣΤΕΦΑΝΙΑ 
 
 

 

42 
Εκδόσεις :  Καλό Πήξιμο   www.kglykos.gr 

 

337. 

21

52
3

1
( )f x x x

x
    

338. 

3 2

2

2 5
( )

4 1

x x
f x

x





 

339. ( )
1

x
f x

x



 

340.   3 2( ) 4 3 3f x x x x    

341. 
2

1
( )

1

x
f x

x





 

342. 

3

2

1
( )

1

x
f x

x





 

343. 

2

( )
x

f x
x

  

344. 

2

2

1
( )

1

x x
f x

x x

 


 
 

345. 

2 9
( )

5

x
f x


  

346. ( )f x x x  

347. 

2

( )
x

f x
x

  

348. 
2 1

( )
x

f x
x


  

349. 
2( ) 2f x x x    

350. ( )
1

x
f x x x

x
 


 

351. 
2

5
( )

1
f x

x



 

352. ( )f x x x  

353.  
2

3 , 0f x x x    

354.  
1

4 , 0f x x x


   

355.   
5

22 , 0f x x x   

356.    3 , 0f x x x   

357.    3 4 , 0f x x x   
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358.    5 4 , 0f x x x   

359.  
3 2

1
, 0f x x

x
    

 

Το νου σας 
360.  

 
2: 3 1, : 2, :11x     

361.  

 
:3, :3, :6    

362.  

 
2 1

: , : , : 0
6 3


    
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363.  

 
:2  

364.  

 
1

: 0, : 1,
3

    

365.  

 

: 0, : 2, 2x x x       

366.  

 
:0  

367.  
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2

: 6, : 0,
3

x x      

 

368.  

 
:2, : 2    

369.  

 
: 32   

370.  

 
: 0, : 1, : 1x x E      
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371.  

 

 
2 52

: , :1
6


   

372.  

 

3 3
: , , :

2 2

 
   

 
 

373.  
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374.  

 
375.  
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10. Ορισμός γνησίως αύξουσας :  f  στο D όταν 1 2 1 2, :x x D x x    τότε     1 2f x f x  

11. Ορισμός γνησίως φθίνουσας : f  στο D όταν 1 2 1 2, :x x D x x    τότε    1 2f x f x   

12. Ορισμός μεγίστου , ελαχίστου :  συνάρτηση  f  με πεδίο ορισμού Α : ox ε Α είναι μέγιστο τότε 

: ( ) ( )ox A f x f x       &      ox ε Α είναι ελάχιστο τότε : ( ) ( )ox A f x f x    

13. f γνησίως μονότονη : μόνο γνησίως αύξουσα ή μόνο γνησίως φθίνουσα 

14. Θεώρημα μονοτονίας : Αν f συνεχής στο Δ , '( ) 0f x  σε κάθε εσωτερικό του Δ τότε είναι γνησίως αύξουσα  

'( ) 0f x  σε κάθε εσωτερικό του Δ τότε είναι γνησίως φθίνουσα 

15. Τοπικά ακρότατα : αν f έχει πεδίο ορισμού το Α, χο ε Α είναι τοπικό μέγιστο αν υπάρχει δ ώστε 

 ( ) ( ), ,o o of x f x x A x x       .    Ομοίως για τοπικό ελάχιστο 

 

Να υπολογίσεις τη μονοτονία και τα ακρότατα των παρακάτω συναρτήσεων 

376. 
3( ) 3 4f x x x    

  

377. 
2

( )
1

x
f x

x



 

max 1,min 1x x   

378. 
3( ) 1f x x   

  

379. 
3( ) 3 2f x x x    

max 1,min 1x x   

380. ( )
1

x
f x

x



 

  

381. 
1

( )f x x
x

   

max 1,min 1x x   

382. 
2( ) 8f x x x   

min 4x   

383. 
3 21

( ) 3 7 1
3

f x x x x     

max 1,min 7x x   

384. 
2( ) 2f x x x   

min 1x   

Μονοτονία ακρότατα 

Μονοτονία – Ακρότατα 

 Υπολογίζω '( )f x  

 Λύνω '( ) 0f x   

 Φτιάχνω πινακάκι για '( )f x  
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385. 
3( ) 3 1f x x x     

max 1,min 1x x   

386. 
2( ) 4f x x x   

max 2x  

387. 

2 4
( )

3

x
f x

x


  

388. 

24 21
( )

1

x
f x

x





 

389. 
2( ) 3 2f x x x    

3
min

2
x   

390. ( ) 2018f x x   

  

391.  2( ) 2 1, 1, 2f x x x x       

max 1,min 2x x   

392. 
3 2( ) 2 3 12f x x x x    

max 1,min 2x x   

393. 
3

( )
2

x
f x

x





 

394. 
3 2( ) 3 3 1f x x x x     

  

395. 
3 2( ) 2 3 1f x x x    

max 0,min 1x x   

396. 
3( )f x x x   

  

397.  ( ) 3f x x x   

3
min

2
x   

398. 
3( ) 2 2f x x   

  

399. 
3 2( ) 2 1f x x x x     

400. 
2( ) 3 6f x x    

401. 
3 2( ) 6 5f x x x    

max 0,min 4x x   
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402. ( ) 3 2f x x   

403. 
3 2( ) 4 3f x x x x    ,  3,2x   

max 2,min 3x x   

404. 
2

( )
2

x
f x

x



 

405. 
4( ) 4f x x x   

min 1x   

406.  2 2( ) 2f x x x  ,  3,2x   

407. 
3

( )
2 1

x
f x

x





 

408. ( )
3

x
f x  ,  3,6x   

409. 

3

( )
3

x
f x  ,  1,5x   

410.  2( ) 3f x x x   

411. 
1

( )f x x
x

  ,  1,5x   

412. 
3

2
( )f x

x
  

413. 
3

( )
2

x
f x

x





 

414. 
3

( )f x
x

 ,  3,6x   

415. 
3 1

( )
x

f x
x


  

416.  2( ) 21f x x x x    

417. 
2( )f x x ,  3,6x   

418. 

2

( )
1

x
f x

x



,  3,2x   

419. 
3( )f x x ,  1,5x   

420. 
3 22 1

( ) 1
3 2

f x x x x     

421. 
4

( )
3

x
f x

x





 

422.  ( ) 1f x x x x   ,  1,5x   

423. 
3

( )
1

f x
x




,  3,6x   
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424.  3 2( ) 4 3f x x x x   

425. 
1

( )
1

x
f x

x





 

426. 

2

( )
1

x
f x

x



,  7,21x   

427. 

2

2

1
( )

1

x x
f x

x x

 


 
 

428. 

2 9
( )

5

x
f x


 ,  3,6x   

429. 

2

( )
3

x
f x

x



 

430. 
2 1

( )
x

f x
x


 ,  7,21x   

431. 
2

5
( )

1
f x

x



 

432. 

2

( )
1

x
f x

x



 

433. 
3( ) 12 1f x x x   ,  3,6x   

434. 
2

2
( )

1

x
f x

x



,  7,21x   

435. 
2

1 1
( )f x

x x
   

436. 

2

( )
1

x
f x

x



,  7,21x   

437. 
3( ) 12 1f x x x   ,  1,5x   

438.  

 
439.  

 
440.  
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441.  

 
442.  

 
443.  

 
444.  

 
445.  

 
446.  

 
447.  
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448.  

 
449.  

 
450.  

 
451.  

 
452.  

 
453.  

 
454.  
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455.  

 
456.  

 

 

16. Συνάρτηση θέσης : η συνάρτηση που καθορίζει τη θέση του κινητού τη χρονική στιγμή t 

17. Μέση ταχύτητα : 
( ) ( )o

o

s t s t ό

t t ό

 

 





 στο χρονικό διάστημα  ,ot t  

18. Στιγμιαία ταχύτητα : 
( ) ( )

( ) lim '( )
o

o
o o

t t
o

s t s t
U t S t

t t


 


 

19. Συνάρτηση '( )f x : αν f συνάρτηση με πεδίο ορισμού Α τότε '( )f x είναι μία νέα συνάρτηση όπου κάθε χ 

αντιστοιχίζεται στο 
0

( ) ( )
'( ) lim

h

f x h f x
f x

h

 
  

20. Κανόνες παραγώγισης :    
' '( ) '( )

o
o ox

f g f x g x      ,      
' '( ) ( ) ( ) '( )

o
o o o ox

fg f x g x f x g x    ,  

  2

'( ) ( ) ( ) '( )
'

( )o

o o o o

x

o

f x g x f x g xf

g g x

  
 

 
 

21. Παράγωγος σύνθετης συνάρτησης : Aν g παραγωγίσιμη στο χο και f παραγωγίσιμη στο g(xo) τότε 

      ' ' '( )
o

o ox
f g f g x g x  

 

 

 

Να υπολογίσεις τις παραγώγους των συναρτήσεων 

457. 
3( )f x x  

458.  
3

2( ) 1f x x   

459.  2( ) 1f x x   

460. ( ) 3f x x  

461. ( ) 2f x x   

462.  2( ) 5 1f x x x    

463. 
2( ) 2 4f x x x   

464.  
10

( ) 6 5f x x   

Σύνθετη παραγώγιση 

 ( ) ( )' '( )f x f xe e f x    ( ) ' ( ) '( )f x f x f x    

  1
( ) ' '( )

2 ( )
f x f x

f x
   ( ) ' ( ) '( )f x f x f x     

   
1

( ) ( ) '( )
v v

f x v f x f x


     2

1
( ) ' '( )

( )
f x f x

f x



  

 
1

ln ( ) ' '( )
( )

f x f x
f x

    2

1
( ) ' '( )

( )
f x f x

f x



   
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465.  ( ) 3 3f x x   

466. ( ) 1f x x   

467. 
2( ) 3f x x x   

468. ( ) ( 1)f x x   

469.  2( ) 1f x x   

470.  ( )f x x   

471. ( ) 3f x   

472.  2( ) 2f x x   

473. ( ) 3f x x  

474. ( ) 2f x x  

475. ( ) 3f x x x  

476. ( ) 1f x x x   

477. 
2( )f x x  

478. 
3( )f x x  

479. ( ) 2 1f x x   

480.  
3

2( ) 1f x x   

481. 
3( )f x x  

482. ( )f x   

483. ( ) xf x e  

484. 
3( ) 3f x x    

485.  
3

3( )f x x x   

486.  5( )f x x  

487. ( ) 2f x x  

488.  ( ) 3f x x  

489.  ( ) 5f x x   

490. 
1

( )
2

f x
x

  

491.  
6

( ) 3 5f x x   

492. ( )f x x  

493. ( ) 2 3f x x x    
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494.  
10

2( ) 2f x x   

495.  ( )f x x   

496.  
21

2( ) 1f x x   

497. 
3

( )
x

f x
x


  

498.  

499.  

 
500.  

 
501.  

 
502.  

503.  

504.  
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505.  

 
Να βρεις μονοτονία και ακρότατα 

506. ( ) 3 1 2f x x    

507.  
2

( ) 2f x x   

508.  
3

2( ) 9f x x   

509.  
3

( ) 1f x x   

510.  
4

( ) 2f x x   

511.  
3

2( ) 2f x x x   

512. 
2( ) 4f x x x   

513. ( ) 2f x x x  

514. 
2( ) 6 9f x x x    

515.  ( ) 3f x x x   

516. 
2( ) 3f x x x   

517. 
2( ) 2f x x x   

518. ( ) 1f x x x   

519. 
2( ) 1f x x x      

Να βρεις πεδίο ορισμού και μονοτονία ,ακρότατα  

520. 
3( ) 3f x x x     

521. ( ) 4 4g x x   

522. 
2( ) 4f x x   

523. 
3 21

( ) 2013
3

h x x x x     

524. 
2( ) 3 3g x x   

525. 
2( ) 6f x x x   
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526. 
2( ) 8h x x x   

Να βρεις παραγώγους  των συναρτήσεων :  

527. ( ) 3 2f x x x   

528. 
2( ) 3f x x x x   

529. 
2( ) 3f x x x   

530. 
2( ) 2f x x x  

531. 
2( ) 2f x x x   

532. 
3( ) 3f x x x   

533. ( ) 3 2f x x x   

Να βρείς μονοτονία ,ακρότατα (πρώτα πεδίο ορισμού)  

534. 
3( ) 3f x x x     

535. 
2( ) 6 9h x x x     

536. 
3 21

( ) 2 2013
3

g x x x x      

537.  
20

( ) 1g x x    

538.  
21

( ) 1h x x    

539.  
2

2( )f x x x    

540. 
2( ) 4f x x x    

541.  
5

( ) 3 6h x x   
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542. Δίνεται 
2( )f x ax , να βρεις το α ώστε ο συντελεστής διεύθυνσης  

της εφαπτόμενης στο σημείο με τετμημένη 2 να είναι 4 

543. Δίνεται  
2( ) 1f x x  , να βρεις την εφαπτόμενη στο σημείο με  

τετμημένη 0 

 1y   

544. Δίνεται  
4( ) 1f x x  , να βρεις την εφαπτόμενη στο σημείο με τετμημένη 1 

4 2y x   

545. Δίνεται  
2( ) 3 5f x x x  , να βρεις την εφαπτόμενη στο σημείο με τετμημένη 2 

7 12y x   

546. Δίνεται  

2 1
( )

x
f x

x


 , να βρεις την εφαπτόμενη στο σημείο με τετμημένη 1 

1
2

4
y x   

547. Δίνεται  
2( ) 3f x x x  , να βρεις την εφαπτόμενη στο σημείο με τετμημένη 0 

3y x   

 

 

 

 

 

 

Εφαπτόμενη συνάρτησης 

Μορφή εφαπτόμενης   (ε)

 o oy y x x    

 ox   

  0 oy f x  

  ' of x   

Θυμίζω :    τετμημένη , ox x  

τεταγμένη  , oy y  

(ε) διέρχεται από   :  ,x y  

(ε) στο  :  ,o ox y  

(ε) / / ' 0xx    

(ε) / / 3 2 3y x      

(ε)
1

3 2
3

y x        

(ε) σχηματίζει γωνία ω με 'xx  
  ( )     
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548.  

 

 

 

549.  

 

1

3
   

550.  

 

0   

551.  

 

2   

552.  
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553.  

 

554.  

 

 0   

555.  

 

135 

556.  

 

557.  

 

558. Δίνεται  ( )f x x , να βρεις την εφαπτόμενη στο σημείο με τετμημένη 0 

y=0 

559. Δίνεται  ( ) 3f x x  , να βρεις την εφαπτόμενη στο σημείο με τετμημένη 4 

1
4

4
y x   

560. Δίνεται   2( ) 1f x x x  , να βρεις την εφαπτόμενη στο σημείο με τετμημένη -1 

561. Δίνεται  
2( ) 1f x x  , να βρεις την εφαπτόμενη στο σημείο με τετμημένη 2 



 

             ΓΛΥΚΟΣ ΚΩΝ/ΝΟΣ                                                                       Συνεργάτες                                                                           

697-300.88.88                                      ΛΕΙΒΑΔΙΤΗ ΕΛΕΝΑ και ΣΚΟΥΤΕΡΗ ΣΤΕΦΑΝΙΑ 
 
 

 

62 
Εκδόσεις :  Καλό Πήξιμο   www.kglykos.gr 

 

562. Δίνεται  
2( ) 3 2f x x x    , να βρεις την εφαπτόμενη στο σημείο με τετμημένη 3 

563. Δίνεται  
2( ) 1f x x  , να βρεις την εφαπτόμενη στο σημείο με τεταγμένη 5 

4 3y x   

564. Δίνεται  
2( ) 1f x x  , να βρεις την εφαπτόμενη στο σημείο με τεταγμένη 1 

1y   

565. Δίνεται  3( ) 1f x x  , να βρεις την εφαπτόμενη στο σημείο με τεταγμένη 1 

1y   

566. Δίνεται  
3( ) 1f x x  , να βρεις την εφαπτόμενη στο σημείο με τεταγμένη 9 

567. Δίνεται  
2( ) 4f x x x  , να βρεις την εφαπτόμενη στο σημείο με τεταγμένη -4 

568. Δίνεται  ( )f x x , να βρεις την εφαπτόμενη στο σημείο με τεταγμένη 2 

569. Δίνεται  
3( ) 2 5f x x  , να βρεις την εφαπτόμενη στο σημείο με τεταγμένη 11 

570. Δίνεται  
2( ) 5 6f x x x   , να βρεις την εφαπτόμενη που είναι // στον οριζόντιο άξονα 

1

4
y    

571. Δίνεται  
2( ) 4f x x x  , να βρεις την εφαπτόμενη που είναι // στον οριζόντιο άξονα 

4y    

572. Δίνεται  
2( ) 3 6 6f x x x   , να βρεις την εφαπτόμενη που είναι // στον οριζόντιο άξονα 

573. Δίνεται  
3( ) 3 6f x x x   , να βρεις την εφαπτόμενη που είναι // στον οριζόντιο άξονα 

574. Δίνεται  ( )f x x , να βρεις την εφαπτόμενη που είναι // στον οριζόντιο άξονα 

575. Δίνεται  2( ) 4 6f x x x   , να βρεις την εφαπτόμενη που είναι // στον οριζόντιο άξονα 

576. Δίνεται  
2( ) 2f x x ax   , να βρεις το α ώστε η εφαπτόμενη στο σημείο με τετμημένη 2 να σχηματίζει 45 με 

οριζόντιο άξονα 

577. Να βρεις τη γωνία που σχηματίζει η εφαπτόμενη της 
2( ) 2 3, 'f x x x xx    στο σημείο με τετμημένη 

1

4
 

εφω=2 

578. Να βρεις τα σημεία όπου οι εφαπτομένες της  3 21
( ) 2 3 1/ / '

3
f x x x x xx     

579. Δίνεται  
2

( ) 1f x x  , να βρεις το λ των εφαπτομένων στα σημεία με τεταγμένη 16 
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580. Δίνεται η συνάρτηση 
2( ) 3 1f x x x    , να βρεις την εφαπτόμενη που σχηματίζει 135 με οριζ. άξονα 

581. Να βρεις την εφαπτόμενη της 
2( ) 3 1f x x x     που είναι / / 3 1y x   

3 1y x   

582. Να βρεις την εφαπτόμενη της 
2( ) 6 1f x x x     που είναι / / 4 1y x   

4 2y x   

583. Να βρεις την εφαπτόμενη της 2( ) 2 11 1f x x x     που είναι / / 1y x   

19y x   

584. Να βρεις την εφαπτόμενη της 
3( ) 3 1f x x x     που είναι / / 24 1y x   

0 3x    

585. Να βρεις την εφαπτόμενη της 
2( ) 3 1f x x x     που είναι 2 4 3 0x y     

29
2

4
y x    

586. Να βρεις την εφαπτόμενη της 
2( ) 3 1f x x x     που είναι 3 0x y     

587. Να βρεις την εφαπτόμενη της 
2( ) 1f x x x    που είναι 2 6 3 0x y     

588. Να βρεις την εφαπτόμενη της 
2( ) 2 1f x x x     που είναι 2 4 3 0x y     

589. Να βρεις την εφαπτόμενη της 
3( ) 3 1f x x x     που είναι 2 6 3 0x y     

590. Να βρεις τα α,β ώστε οι συναρτήσεις 2 1
( ) , ( )

2
f x x ax b g x

x
     , να έχουν κοινή εφαπτόμενη στο 

σημείο με τετμημένη χ=1 

5
, 2

2
a b    

591. Να εξετάσεις αν η ευθεία  3 2y x   είναι εφαπτόμενη της 
3( )f x x  

592.  

 

593.  
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594.  

 

595.  

 

596.  

 

597.  

 

y x  

598.  

 

599.  

 

600.  
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601.  

 

602.  

 

603.  

 

604.  

 

3 2y x   

605.  

 

1ox    
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606.  

 

607.  

 

608.  

 

609.  

 

610.  

 

1ox   

611.  
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y=8x-7 

612.  

 

613.  

 

614.  
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615.  

 

616.  

 

617.  
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618.  

 

619.  

 

620.  
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621.  

 

622.  
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623. Δίνεται συνάρτηση συνεχής και γνησίως φθίνουσα στο , όπου    1 , 3f f είναι λύσεις της εξίσωσης : 

23 2 5 0x x    , να βρεις  

    1 , 3f f  

     
1 3

lim , lim
x x

f x f x
 

 

624. Δίνεται συνάρτηση συνεχής και γνησίως αύξουσα στο , όπου      1 , 2 , 3f f f είναι λύσεις της 

εξίσωσης : 3 26 11 6 0x x x     , να βρεις   

      1 , 2 , 3f f f  

      
1 2 3

lim , lim , lim
x x x

f x f x f x
  

 

625. Να βρεις το ρυθμό μεταβολής των συναρτήσεων  

 
2( ) 3f x x x    

 
2( ) 2f x x x      

 
2( ) 2f x x x   

626. Να βρεις τα α, β ώστε η συνάρτηση να διέρχεται από το Α(1,2) και να έχει ρυθμό μεταβολής στο x=1 με τιμή 

5 όταν 
2( )f x x ax b   . 

3, 2a b   

627. Να βρεις μονοτονία και ακρότατα της   
3( ) 12 3f x x x   . 

1x   

628. Να βρεις μονοτονία και ακρότατα της  '( )f x  όταν 
3( ) 12 3f x x x    

0,maxx   

629. Να βρεις το ρυθμό του ρυθμού μεταβολής της συνάρτησης :   2( ) 3 5f x x x   

18 10x  

630. Αν 
2( ) , , ;f x ax bx c a b c      όταν η συνάρτηση διέρχεται από το Α(-1,2) , έχει ελάχιστο στο x=2 και 

έχει ρυθμό μεταβολής στο χ=1 ίσο με 3 

3 19
, 6,

2 2
a b c     

631. Να βρεις μονοτονία και ακρότατα του ρυθμού μεταβολής της  2( ) 1f x x x   

632. Να βρεις τα ακρότατα της  4 3''( ) : ( ) 12f x f x x x   

3,minx   

633. Αν 2( )
b

f x ax
x

   

 N.δ.ο.  
2 ''( ) 2 ( )x f x f x  .  

 Να βρεις α,β όταν (2) 2, '(2) 3f f   

Συνδυαστικά θέματα 
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2 4
,

3 3
a b    

634. Αν   2( ) ''( ) ( ) 0f x ax b f x a f x      

635. Αν ( ) ''( ) 2 '( ) ( ) 0
x

f x xf x f x xf x
x


      

636. Αν 
2 3( ) 2 ( ) ''( ) 1 0f x x x f x f x      

637.  

 
638.  

 
639.  

 
640.  

 
641.  
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642.  

 
643.  

 
644.  

 
645.  

 
646.  

 
647.  

 
648.  
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649.  

 
650.  
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651. Δίνεται τετράγωνο πλευράς χ .  

 Να βρεις την περίμετρο και το εμβαδό του . 

 Να βρεις το ρυθμό μεταβολής της περιμέτρου και του εμβαδού 

όταν η πλευρά είναι 3  

4,6  

652. Δίνεται κύβος πλευράς χ .  

 Να βρεις εμβαδό και όγκο .  

 Να βρεις το ρυθμό μεταβολής του εμβαδού και του όγκου όταν το χ=3 

36,27  

653. Δίνεται ορθογώνιο παραλληλεπίπεδο με τετράγωνη βάση πλευράς χ και ύψος 2χ .  

 Να βρεις το συνολικό εμβαδόν και τον όγκο του .  

 Να βρεις το ρυθμό μεταβολής του εμβαδού και του όγκου όταν χ=3 

96,54  

654. Από όλα τα ορθογώνια με περίμετρο 100 να βρεις εκείνο με το μέγιστο εμβαδό 

25x y   

655. Απ όλα τα ορθογώνια με εμβαδό 64 να βρεις εκείνο με την ελάχιστη περίφραξη 

8x y   

656. Απ όλα τα ορθογώνια τρίγωνα με εμβαδό 25 , ποιο είναι εκείνο που έχει την ελάχιστη υποτείνουσα 

50x y   

657. Δίνεται ορθογώνιο οικόπεδο με εμβαδό 10000 τετραγωνικά μέτρα , να βρεις τις διαστάσεις του ώστε να 

έχει την ελάχιστη περίφραξη 

100x y   

658. Δίνεται ορθογώνιο οικόπεδο με περίφραξη 240 μέτρα , να βρεις τις διαστάσεις του ώστε να έχει το μέγιστο 

εμβαδόν . 

60x y   

659. Δίνεται ορθογώνιο οικόπεδο όπου η μία του πλευρά εφάπτεται σε τοίχο . Αν για την περίφραξή του 

χρειάστηκες 300 μέτρα σύρμα , να βρεις τις διαστάσεις του ώστε να έχει το μέγιστο εμβαδόν . 

75, 150x y   

660. Δίνεται ορθογώνιο οικόπεδο όπου η μία του πλευρά εφάπτεται σε τοίχο . Αν το εμβαδόν του είναι 400 τ.μ. , 

να βρεις τις διαστάσεις του ώστε να χρειάζεται το λιγότερο δυνατό σύρμα για την περίφραξή του . 

661. Να βρεις δύο θετικούς αριθμούς με άθροισμα 100 και μέγιστο γινόμενο . 

50, 50x y   

662. Να βρεις δύο θετικούς αριθμούς με άθροισμα 100 και το γινόμενό τους ενός με το διπλάσιο του άλλου να 

γίνεται  μέγιστο . 

50, 50x y   

Προβλήματα 



 

             ΓΛΥΚΟΣ ΚΩΝ/ΝΟΣ                                                                       Συνεργάτες                                                                           

697-300.88.88                                      ΛΕΙΒΑΔΙΤΗ ΕΛΕΝΑ και ΣΚΟΥΤΕΡΗ ΣΤΕΦΑΝΙΑ 
 
 

 

76 
Εκδόσεις :  Καλό Πήξιμο   www.kglykos.gr 

 

663. Να βρεις δύο θετικούς αριθμούς με άθροισμα 150 και το γινόμενο του ενός με το τετράγωνο του άλλου να 

γίνεται μέγιστο . 

100, 50x y   

664. Να βρεις δύο θετικούς αριθμούς με γινόμενο 400 και το άθροισμά τους να γίνεται ελάχιστο . 

20x y   

665.  

 
666.  
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667.  

 
668.  
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669.  

 
670.  
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671.  

 

 
672. Να βρεις δύο θετικούς αριθμούς με γινόμενο 100 και το άθροισμα τους ενός με το 3πλάσιο του άλλου να 

γίνεται ελάχιστο . 

10 3
10 3,

3
x y   

673. Να βρεις δύο θετικούς αριθμούς με γινόμενο 100 και το άθροισμα του 2πλασίου του ενός με το τριπλάσιο 

του άλλου να γίνεται ελάχιστο . 

2
150, 150

3
x y   

674. Ένα ορθογώνιο φύλλο με εμβαδό 600 , έχει περιθώρια πάνω κάτω 4 ενώ δεξιά και αριστερά 3 . Να βρεις τις 

διαστάσεις του φύλλου ώστε η ωφέλιμη επιφάνεια να γίνεται μέγιστη 

15 2, 20 2x y   
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675. Ένα ορθογώνιο τρίγωνο έχει περίμετρο 10 και χ μία οξεία του γωνία .  

 Ν.δ.ο. η υποτείνουσα 
10

1
a

x x 


 
 .  

 Να βρεις το χ ώστε η υποτείνουσα να γίνεται ελάχιστη 

4


 

676. Στο “Troufel” ένα ταψί γαλακτομπούρεκο κοστίζει : x-20 ευρώ  . Από την πώληση x ταψιών 

γαλακτομπούρεκων οι εισπράξεις είναι : 2500 80x x   ευρώ . Να βρεις πόσα ταψιά γαλακτομπούρεκου 

θα πρέπει να παρασκευάζει για να έχει το ζαχαροπλαστείο τα μέγιστα κέρδη . Να γίνει ανάλυση των 

παρακάτω στοιχείων : Τιμή πώλησης ενός ταψιού  , συνολικά έσοδα , τιμή κόστους ενός ταψιού , συνολικά 

έξοδα και κέρδη . 

max 25,75,1875,5,125,175x   

677. Η «Κάβουρας ΕΠΕ» εισάγει είδη επιπλοποιίας . Αν η τιμή πώλησης ενός πάγκου κουζίνας είναι 100-χ ευρώ 

και το κόστος εισαγωγής χ πάγκων είναι  2500 20x x   ευρώ . Να βρεις πόσους πάγκους θα πρέπει να 

παραγγείλει τον επόμενο μήνα για να έχει η «Κάβουρας ΕΠΕ» τα μέγιστα κέρδη . Να γίνει ανάλυση των 

παρακάτω στοιχείων : Πόσα χρήματα θα πρέπει να στείλει η «Κάβουρας ΕΠΕ» στον προμηθευτή πάγκων  , 

ποια θα είναι τα έξοδα , τα έσοδα και τα κέρδη της ΕΠΕ και ποια η τιμή πώλησης ενός πάγκου . 

678. Κυλινδρικό δοχείο ανοικτό από πάνω έχει χωρητικότητα 216 . Ποιες πρέπει να είναι οι διαστάσεις του να 

χρειαστεί για την κατασκευή του ελάχιστο υλικό 

3

6
r u


   
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679. Δίνεται συνάρτηση  
   4

0

1 1
: , 2020, lim 0 ;

h

f h f
f f x x ax a

h

   
        

4a   

680. Δίνεται συνάρτηση  
   4

0

1 1
: , 2020, lim 0 ;

h

f h f
f f x x ax a

h

 
        

4a   

681. Δίνεται συνάρτηση  
   4

0

0
: , 2020, lim 0 ;

h

f h f
f f x x ax a

h


        

0a   

682. Δίνεται συνάρτηση   4 21 1
: , 7 2020

12 2
f f x x x x     , να βρεις 1η , 2η , 3η και 4η παράγωγο της 

συνάρτησης 

683. Αν ( ) 4
b

f x ax
x

    , να βρεις τα α,β ώστε να έχει μέγιστο στο x=-1 με τιμή 2 

1, 1a b   

684. Αν  2( ) 2f x ax x b   , να βρεις τα α,β αν η συνάρτηση έχει στο x=
1

2
  τοπικό μέγιστο με τιμή 

5

4
 

1
1,

8
a b     

685. Αν 2( )f x x ax b   , να βρεις τα α.β ώστε να έχει ακρότατο στο x=3 και να διέρχεται από το Α(0,2) 

6, 2a b   

686. Αν 
1

( ) 3
3

f x a x x    , να βρεις το α ώστε η συνάρτηση να έχει ακρότατο στο x=π/3  

687. Να βρεις πολυώνυμο 3ου βαθμού με        '' 0 2, 1 4, ' 1 5, 0 2P P P P     

  3 2 2P x x x    

688. Να βρεις πολυώνυμο 3ου βαθμού με        '' 3 0, 3 21, ' 1 0, 1 3P P P P     

689. Να βρεις τα α,β για να έχει ακρότατο στο Α(2,-1) η συνάρτηση 
2

( )
1

ax b
f x

x





 

4, 3a b   

690. Να βρείς τα α,β ώστε 
2( ) 2 3 2 , (1) 2, '(1) 3f x x ax b f f     . 

691. Να βρείς το α ώστε 
2( )f x x ax  ,να έχει ακρότατο στο x=2. 

692. Να βρείς τα α,β ώστε 
2( )f x x ax b   ,να έχει τ.μ. στο x=3 με τιμή 6. 

693. Να βρείς τα α,β ώστε ( )
x a

f x
x b





, να έχει τ.ε. στο x=-1 με τιμή 13. 

1, 1a b   

694. Να βρείς τα α,β ώστε    2( ) , 1 2, ' 1 3f x x ax b f f     . 

Εφαρμογή  Fermat και ορισμού 
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1, 0a b   

695.  

 
696.  
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697.  

698.  
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699.  

700.  
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701.  

702.  
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703.  

704.  
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705.  

706.  

707.  
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708.  

 
709.  
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710.  

711.  
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712.  

713.  

714.  
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715.  

 
716.  
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717.  

718.  
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719.  

720.  

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

             ΓΛΥΚΟΣ ΚΩΝ/ΝΟΣ                                                                       Συνεργάτες                                                                           

697-300.88.88                                      ΛΕΙΒΑΔΙΤΗ ΕΛΕΝΑ και ΣΚΟΥΤΕΡΗ ΣΤΕΦΑΝΙΑ 
 
 

 

94 
Εκδόσεις :  Καλό Πήξιμο   www.kglykos.gr 

 

721.  

722.  
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725.  

726.  
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727.  

728.  
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729.  

730.  

 
 

731. Να βρείς τα α,β,γ ώστε 
3 2( ) , (0) 1, (0) 2, ''(0) 3f x x ax bx c f f΄ f       . 

3
, 2, 1

2
a b c    

732. Να βρείς τα α,β ώστε 

2 1
( ) , (1) , '(1) 3

2

x a
f x f f

bx


   . 

733. Να βρείς τα α,β ώστε 
2( ) , (0) 2, '(0) 3f x x ax b f f     . 

12, 4a b   

734. Να βρείς το α ώστε 2( )f x x ax  ,να έχει ακρότατο στο x=3. 

6a   



 

             ΓΛΥΚΟΣ ΚΩΝ/ΝΟΣ                                                                       Συνεργάτες                                                                           

697-300.88.88                                      ΛΕΙΒΑΔΙΤΗ ΕΛΕΝΑ και ΣΚΟΥΤΕΡΗ ΣΤΕΦΑΝΙΑ 
 
 

 

99 
Εκδόσεις :  Καλό Πήξιμο   www.kglykos.gr 

 

735. Να βρείς τα α,β ώστε 
2( )f x x ax b   ,να έχει τ.μ. στο x=1 με τιμή 5. 

2, 7a b   

736. Να βρείς τα α,β ώστε ( )
x a

f x
x b





, να έχει τ.ε.στο x=2 με τιμή 3. 

2, 2a b   

737. Να βρείς τα α,β ώστε    2( ) 3 2 5 , 0 20, ' 1 3f x x ax b f f     . 

3
, 4

2
a b    

738. Να βρείς τα α,β,γ ώστε    2( ) , (1) 1, ' 1 2, '' 1 3f x ax bx c f f f      . 

3 1
, 1,

2 2
a b c     

739. Να βρείς τα α,β ώστε 

2

( ) , (2) 3, '(2) 5
x

f x f f
bx


   . 

28 4
4, 0& ,

13 13
a b a b       

740. Συμπλήρωσε τον πίνακα :  

f έχει τ.ε. στο χ=5   

f έχει τ.μ. στο χ=-3   

f έχει ακρότατο στο χ=20   

f έχει τ.ε. στο χ=3 με τιμή 13   

f έχει τ.μ. στο χ=-2 με τιμή 23   

f έχει ακρότατο στο χ=-5 με τιμή 33   

741. Να βρείς τα α,β ώστε 
2( )f x x ax b   ,να έχει τ.μ. στο x=1 με τιμή 5. 

2, 6a b   

742. Να βρείς τα α,β ώστε ( )
x a

f x
x b





, να έχει τ.ε. στο x=2 με τιμή 3. 

2, 2a b   

743. Δίνεται συνάρτηση   2

1

1 2

x
f x

x
 


 , να μελετήσεις τη συνάρτηση ως προς : 

 Μονοτονία 

 Ακρότατα 

 Να βρεις την εφαπτόμενη της συνάρτησης που είναι παράλληλη σε οριζόντιο άξονα 

 Να συγκρίνεις    2020 , 2021f f  

744. Δίνεται συνάρτηση   4 4 2021f x x x    , να μελετήσεις τη συνάρτηση ως προς : 

 Μονοτονία 

 Ακρότατα 

 Να βρεις την εφαπτόμενη της συνάρτησης που είναι παράλληλη στη διχοτόμο 1ου και 3ου 

τεταρτημορίου 
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 Να συγκρίνεις    2 21 , 1f a f a   

 Ν.δ.ο. 4 4 3 0x x    

745.  

 
746.  

 
747.  

 
748.  

 
749.  

 
750.  
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752.  

 
753.  
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755.  

 
756.  

 
757.  
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759.  
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764.  
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

 

 

Να βρεις την παράγωγος της σταθερής συνάρτησης cxf )(  

Έχουμε   0)()(  ccxfhxf  ,  και για 0h , οπότε  0
)()(




h

xfhxf
 ,άρα 

 0
)()(

lim
0




 h

xfhxf

h
. Άρα   0)( c . 

 

Να βρεις την  παράγωγο της ταυτοτικής συνάρτησης xxf )(  

Έχουμε hxhxxfhxf  )()()( , και για 0h , 1
)()(




h

h

h

xfhxf
. Επομένως 

11lim
)()(

lim
00




 hh h

xfhxf
.     Άρα 1)( x . 

 
 

Να βρεις την  παράγωγο της συνάρτησης ρxxf )(  

Έστω η συνάρτηση 2)( xxf  . Έχουμε hhxxhxhxxhxxfhxf )2(2)()()( 22222  , 

και για 0h , hx
h

hhx

h

xfhxf






2

)2()()(
. Επομένως, xhx

h

xfhxf

hh
2)2(lim

)()(
lim

00





. 

 
Να βρεις την  παράγωγο της συνάρτησης )(xcf  

Έστω η συνάρτηση )()( xcfxF  . Έχουμε 

))()(()()()()( xfhxfcxcfhxcfxFhxF  , και για 0h  

h

xfhxf
c

h

xfhxfc

h

xFhxF )()()()(()()( 






. 

Επομένως  )(
)()(

lim
)()(

lim
00

xfc
h

xfhxf
c

h

xFhxF

hh








 





.Άρα )())(( xfcxfc  . 

 
 
 

  

 

Αποδείξεις  θεωρίας 
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Να βρεις την παράγωγο της συνάρτησης )()( xgxf   

Έστω η συναρτηση )()()( xgxfxF  . Έχουμε  ))()(())()(()()( xgxfhxghxfxFhxF   

))()(())()(( xghxgxfhxf  ,και για 0h , 

h

xghxg

h

xfhxf

h

xFhxF )()()()()()( 






.  Επομένως 

).()(
)()(

lim
)()(

lim
)()(

lim
000

xgxf
h

xghxg

h

xfhxf

h

xFhxF

hhh










   

Άρα   )()())()(( xgxfxgxf   
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